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Devoir de controle N23

Q1. Montrer que deux matrices carrées semblables ont le méme spectre et que les sous-espaces propres associés

sont de méme dimension.

Q4. Soient E un ev de dimension n > 1 et u € L(E) de rang 1.

Binyze Mohamed [https://supspé.com] 1/8 Tournez la page S.V.P.


https://supsp%C3%A9.com

Nom et prénom : ......... ... ... ... ....... Devoir de controle N°3 MP Laayoune

1. Montrer que x, = X" 1(X — Tru).

Q5. Soit £ un ev de dimension n > 1 et u € L(E) une projection vectorielle.
1. Montrer que x, = (X —1)" X" " avec r =rgu.
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4. Calculer Tru.

Tn+l = 2Tn — Yn + 2n
Q6. Soient (zp)neN, (Yn)nen €t (zn)nen des suites réelles telles que Vn € N, Q¢ y,01 = —2p +2yn — 2, (D)
Zn+l = —Tn+Yn
T,
Notons pour tout n € N, X, = | y,
Zn,
1. Montrer que : (X) <= X,41 = AX,, ou A€ M3(R) & déterminer.

A=PDP L
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-1 -1 0
Q7. Soit A=| 0 3 1/[.On considere I’équation matricielle (£) : X2 + 2X = A d’inconnue X € M;3(R).
0 0 0
1. Justifier que A est diagonalisable puis, déterminer P € GL3(R) et D € M3(R) diagonale telles que
A=PDP L
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2. Soit X € M3(R) solution de (£). On pose M = P~1XP.
(a) Justifier que M2 +2M = D.
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Q11. Montrer que I’endomorphisme ¢ : M, (K) — M, (K) définie par ¢(M) = MT est diagonalisable, puis
déterminer Sp (¢).
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Q12. Soit A € M,,(K).
1. Montrer que rg(A) =1 <= 33U,V € My, 1(K)\ {Oy,1} telles que A =UVT,

1 1 -1
Q13. Soit A=[0 1 0 | € M3(R) et u 'endomorphisme canoniquement associé a A.
1 -3 3
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que

Q14. Soient E un ev et € E non nul. Montrer que Vect (z) est stable par u si, et seulement si, x est vecteur

propre de u.
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